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对
“

具有约束的一类相关随

机游动
”
一文的意见

费荣昌

( 基础课部 )

摘要 文【 l〕讨论 了具有 约束的一类相关随机游动
,

本文指 出文 [ 1〕的结果是错误

的
,

并给 出 了正确 的结果
。
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文 [ 1〕研究了具有约束的一类相关随机游动
,

其定义如下
:

一质点在一维有限整点 O
,

1

…
,

k 上作随机游动
,

t ~ o 时位于 i (0 < i < k )
,

其游动规律为

尸 {质点向右游动 1 单位 } -

P {质点向左游动 1 单位 } -

{;:霹二重暑夏:

{:嗽嚣二重暑戛:
其中 o <a ,

p <1
,

且 p
。。

= 1一 a
, ,

p
。 ,

= 己
, ,

p k
,

k一 1
= 己

2 ,

p k k = 1一己
2

·

为求最终吸收概率
,

设
a ` ,

b
`

分别表示质点位于 i
,

到达 i 的前一步 向右
、

向左而最终被点

。 吸收的概率
,

则有
,

a i
= a a i + 1

+ ( 1一 a ) b ;一 , ,

b i
= 巨

i + 1

+ ( 1一 p ) b ;一 1 ,
( i = 1

,

2
,

…
,

k一 1 )
.

文〔1〕是在边界条件 b。
一 1一 a l , a k

一 a
:

下求解上述差分方程组的
。

应该指出
,

这个边界

条件是错误的
。

正确的边界条件应是

b o
一己

l a l
一 1一 6

1 , a k
一己

Z b卜
l

= 0
.

这是 由于图

b。
= P

。。 X l + P
o l a l

= 1一台
,

+ 己
l a l ,

a k = P
k k X O+ P

k
,

k一 l b卜
1
一 a Z b卜

1
.

因此
,

质点位于 i
,

最终被点 。 吸收的概率应是

Q
i
= c l a `

+
c Z b i
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质点位于 i
,

最终被点 k 吸收的概率应是
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其中
。 1 , 。 :

分别表示位于 i 时的前一步向右
、

向左的概率
。

`

为求游 动持续时间的期望值
,

设 A 、 ,

B 、

分别表示在到达 艺的前一步 向右
、

向左 的情况

下
,

质点从 i 出发游动的期望持续时间
,

则有

A 、
= a A

、+ 1

+ ( l 一 a ) B `一 1

+ 1
,

B 、
= 夕A

、 + 1

+ ( 1一月) B 、 一 1

+ 1
,

( i = 1
,

2
,

…
,

k一 1 )
.

文 [ 1〕是在边界条件 B 。
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下求解上述差分方程组的
。

这个边界条件也是错误

的
,

正确的边界条件应是
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因此
,

质点从 艺出发游动的期望持续时间应是
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